CONHECER PARA RECONHECER

OPERADOR UNIVERSAL E OPERADOR DE EXISTENCIA
VERBETE

Terca-Feira, 10 de Novembro de 2020 17:57:26

VERBETE - TRADUCAO

FONTES: Kutschera, Franz von/Breitkopf, Alfred. Einflihrung in diemoderne Logik. 9. Aufl. Mlinchen: Verlag Karl Alber Freiburg, 2014, S. 87 ff.
Metzler-Philosophie-Lexikon: Begriffe und Definitionen/Hrsg. von Peter Prechtl und Franz-Peter-Burkard. 2. Aufl., Stuttgart; Weimar: Metzler, 1999
TRADUTOR: Luis Afonso Heck

Semestre de inverno de 2018

Para uso em sala de aula — UFRGS — Faculdade de Direito

Anexos: 04

Pagina 1/6



Prof. Dr. Luis Afonso Heck
Semestre de inverno 2018
Para uso em aula - UFRGS - Faculdade de Direito

OPERADOR UNIVERSAL E OPERADOR DE EXISTENCIA

8.2 O operador universal

Com a analise das proposicdes simples da légica da declaragdo em nomes e
predicados n6s ainda ndo intensificamos essencialmente a capacidade de expressdo
da légica da declaracdo. O passo decisivo na construgdo da légica do predicado
consiste na introducdo de operadores [dgicos de predicado que, de predicados de
uma variavel, criam proposicdes. Tais expressdes sdo, por exemplo: todos, tudo,
completo, cada, cada um, qualquer. Essas palavras expressam uma generalizacgo.

No6s podemos, por exemplo, do predicado “é vermelho”, formar, com a palavra
“tudo”, a proposicdo “Tudo é vermelho”. A essa proposicdo nés também podemos
dar a forma “Para cada coisa vale: ela é vermelha.” O pronome “ele” diz respeito
aqui a expressdo generalizante “cada”, portanto, ndo é um indicador. Mostra-se,
agora, como nos logo veremos, como pratico substituir esse pronome por uma
marca, por exemplo, por uma letra, com isso resulta a formulagdo: “Para cada coisa
x vale: x é vermelho.”

Se se forma das proposicdes simples F(a), G(a, b), H(a, b, ¢), e assim por
diante, os predicados ao se cortar nomes, ganha-se as expressdes F( ), G(, ), H(,,
). N6s queremos agora marcar os lugares vazios por letras e, portanto, escrever F(x),
G(x, y), H,(x, v, z). Isso tem, primeiro, a vantagem que também se pode identificar
lugares vazios: se, por exemplo, G apresenta o predicado “ama”, pode escrever-se
G(x, x) para o predicado “amar-se a si mesmo”. Para ambos os x tem de se, entdo,
empregar 0 mesmo nome e ganha-se, por exemplo, G(a, a) para “Hans ama Hans”
ou “Hans ama-se a si mesmo”, quando a representa “Hans”. Segundo, pode-se,
entdo, também por a expressdo generalizante “Para cada coisa x vale:” diretamente
diante do predicado e formar a proposicdo “Para cada coisa x vale: F(x)”, em que F
representa “é vermelho”. Quando, finalmente, para a expressdo “Para cada coisa x
vale:” escreve-se Vx, entdo se ganha a expressdo simbdlica VxF(x).

O simbolo V denomina-se operador universal, as expressdes Vx, Vy, Vz, e
assim por diante, quantores [quantificadores] universais e as marcas x, y, z, ...,
variaveis (-objeto).

A travessia de um predicado idiomatico corrente para uma proposicdo

universal simbélica parece, portanto, assim:
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. — é vermelho.
. tudo é vermelho.
. para cada coisa vale: ela é vermelha.
. para cada coisa x vale: x é vermelho.
. para cada coisa x vale: F(x).
- IXF() -
No6s podemos universalmente, de proposigdo em nosso modo de escrever

A A W N

simbdlico, criar novas proposic@es pelo fato de nés substituirmos um nome por uma
variavel e colocar diante o operador universal com a mesma varidvel. Assim, nasce
de —F(a) a proposicdo ¥Yx —F(x), de F(a) A G(a), a proposigdo Vx(F(x) A G(x), de F(a)
- H(a, b), a proposicdo Vx(F(x) — H(x, b). Nisso é importante, aludir por parénteses
a qual predicado o quantor diz respeito. Na proposigdo Vx(F(x) A G(x)), o quantor
universal Vx diz respeito ao predicado composto F(x) A G(x), em Vx(F(x)) A G(x), ao
contrario, somente ao predicado F(x). Como regra para a economia de parénteses
nés determinamos:

o quantor universal vincula mais forte que os operadores de proposicbes A, v, — €

<2

8.3 O operador de existéncia

Como segunda expressdo com a qual de um predicado de uma variavel deixa
criar-se uma proposicdo, considera-se na Iégica dos predicados a expressdo algo ou:
um, existe um, alguns, mais de um. Essas palavras expressam uma particularizagdo.

Com a palavra “algo” nés podemos, do predicado “é vermelho”, criar a
proposicdo “algo é vermelho”. Essa proposi¢cdo nés também podemos reproduzir na
forma “existe (pelo menos) uma coisa, para a qual vale: ela é vermelha” ou, quando
ndés novamente empregamos letras em vez de pronomes, na forma “existe (pelo
menos) uma coisa x, para a qual vale: x é vermelho.” Se nés escrevemos o predicado
em forma simbodlica, nés ganhamos a proposicao “existe (pelo menos) uma coisa X,
para a qual vale: F(x), e quando nds, para “existe (pelo menos) uma coisa x, para a
qual vale:”, a expressdo simbolica 3x, resulta a proposicdo simbolica IxF(x). O
simbolo 3 ndés denominamos operador de existéncia e as expressdes 3x, Iy, 3z, ...,
quantores de existéncia.

Como acima, resulta, portanto, uma sequéncia de substituicdes que de um
predicado idiomatico corrente conduzem a uma proposicdo de existéncia simbdlica.
1. - é vermelho.

2. algo é vermelho.

3. existe (pelo menos) uma coisa, para a qual vale: ela é vermelha.
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4. existe (pelo menos) uma coisa x, para a qual vale: x é vermelho.
5. existe (pelo menos) uma coisa x, para a qual vale: F(x).
6. IxF(x).

Pode-se, novamente, de proposicdes quaisquer de um idioma simbdlico criar
novas proposicdes, ao se substituir um nome por uma varidvel e colocar diante um
quantor de existéncia com a mesma varidvel. Os parénteses nés fixamos nisso
segundo a mesma regra como nos quantores universais.

Com o auxilio do operador de existéncia e universal nés podemos formar
formas de proposigdes simples seguintes:

a) Yx(F(x) - G(x)) - para toda coisa x vale: se o predicado F aplica-se para x, entdo
o predicado G também se aplica a x. Ou: todos os F sdo G;

b) Vx(F (x) - —-G(x)) - para toda coisa x vale: se o predicado F aplica-se para x,
assim o predicado G ndo se aplica a x. Ou: todos F ndo sdo G. Ou: nenhum F é um
G;

c) Ix(F(x) A G(x)) — existe (pelo menos) uma coisa x, para a qual vale: o predicado
F aplica-se a x e o predicado G aplica-se a x. Ou: alguns F sgo G;

d) ax(F(x) A -G(x)) - existe (pelo menos) uma coisa x, para a qual vale: o predicado
F aplica-se a x e o predicado G n&o se aplica a x. Ou: alguns F ndo sdo G.

Algumas cunhagens dessas formas de proposicdo simples sdo:

a’) para todas as coisas x vale: se o predicado “é uma pessoa” aplica-se a x, entdo
também o predicado “é mortal” aplica-se a x — ou: todas as pessoas sdo mortais;
b’) para todas as coisas x vale: se o predicado “é uma vilva” aplica-se a x, entdo o
predicado “é casada” ndo se aplica a x — ou: todas as vilivas ndo sdo casadas, ou:
nenhuma vituva é casada;

¢’) existe (pelo menos) uma coisa x, para a qual vale: o predicado “é um fumador de
cachimbo” aplica-se a x e o predicado “tem sensibilidade musical” aplica-se a x - ou:
alguns fumadores de cachimbo tém sensibilidade musical;

d’) existe (pelo menos) uma coisa x, para a qual vale: o predicado “¢é um visitante”
aplica-se a x e o predicado “esta declarado” ndo se aplica a x — ou: alguns visitantes

ndo estdo declarados.

Isso sdo algumas formas de proposicdo simples e muito frequentemente
usadas que contém quantores. Essas quatro formas de proposicdes sdo
exclusivamente consideradas na doutrina da conclusdo aristotélica, na silogistica, isto

é, essa logica investiga somente conclusBes entre proposi¢des dessas formas.

Fonte: Kutschera, Franz von/Breitkopf, Alfred. Einfiihrung in die moderne Logik. 9.
Aufl. Miinchen: Verlag Karl Alber Freiburg, 2014, S. 87 ff. (Pontuagdo no original.)
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Obs.:

Operador, sinal na l6gica formal que serve para isto, de expressdes ja dadas formar
uma nova expressdo ou transformar essas em uma nova expressdo. Por exemplo, os
enlaces I6gicos apresentam tais operadores, com cujo auxilio de declaragdes podem
ser formadas novas unides de declaracbes, os operadores modais (necessario,
possivel), os operadores dednticos (dever, poder), os quantores.

Quantor [quantificador], as constantes légicas da logica dos predicados (também
l6gica dos quantores): o quantor universal V serve & apresentagdo de juizos
universais, o quantor de existéncia 3, a de juizos particulares.

Particula Iégica, também constantes légicas, abrangem os enlaces légicos da l6gica
formal: negagdo, conjungdo, disjungdo ou adjungdo (ndo-excludente, “ou”),
subjuncdo ou implicagdo material (se-entdo), subjungdo conversa (“somente,
quando”), subtracdo (“mas ndo”), equivaléncia (“rigorosamente entdo, quando”), a
disjuncdo excludente ou ndo-equivaléncia e os quantores: quantor universal e o

quantor um ou de existéncia.

Fonte: Metzler-Philosophie-Lexikon: Begriffe und Definitionen/Hrsg. von Peter Prechtl
und Franz-Peter-Burkard. 2. Aufl., Stuttgart; Weimar: Metzler, 1999. Pontuagdo no

original. (O sublinhado é meu.)
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